Bolum 2

Gunliuk Dilde Mantik

Bu yazilar klasik énermeler mantigini bilenleri gozeterek yaziyoruz. Lise birinci sinifin
ilk konusu olan 6nermeler mantigi, matematikte anlaml birer climle olan énermelere
dogruluk degeri verir (yanhgsa 0, dogruysa 1). Nasil ki ctimleleri bir araya getirip daha
uzun ciimleler kurabiliyorsak, iki énermeyi bir araya getirip daha uzun bir 6nerme elde
etmek de miimkiin. Onermeler mantig iki énermenin ne sekillerde bir araya gelip yeni
bir 6nerme olusturacagini ve elde edilen 6nermenin dogruluk degerinin ne olacagini
soyler.

Burada kisaca matematikteki énermeler mantig ile giinliik dilde kullanilan man-
tigin farkindan bahsedecegiz. En kolay1 bir érnek ile baglamak. Matematikte “5 sayisi
10’u boler” dedigimiz zaman ¢ok kesin bir gey ifade ederiz, ama kapsayici bir sey ifade
etmeyiz. Mesela 10’u bolen tek sayinin 5 oldugu gibi bir sey sdylemedik. 5 sayisinin
10’u boldiigiinii séyledik ama bagka sayilarin 10’u bélebilecegine ya da bélemeyecegine
dair hicbir iddiada bulunmadik. Eger 10’u bélme 6zelligine sahip biitiin tamsayilar-
dan bahsetmek istersek bunu “10’un tiim tamsay1 bélenleri —10, -5, -2, —1,1,2,5 ve
10’dur” seklinde ifade ederiz. Oysa giinliik dilde “Aksam yemekte kuru fasulye ve pilav
var’ dedigimizde kapsayici konusuruz. Eger yemekte kofte de olsaydi, onu da sOyler-
dik. Kofteden bahsetmedigimizde, aksam yemekte kofte yok anlami da ¢ikiyor. Yani
ciimlemiz sadece i¢inde bahsi gecen seyler hakkinda degil, ayn1 zamanda i¢inde bahsi
gegmeyenler hakkinda da bilgi veriyor. Ayni climleyi matematiksel mantiga uygun
sekilde kurmamiz gerekseydi “Akgam yemekte sadece kuru fasulye ve pilav var, bagka
bir gey yok” dememiz gerekirdi. Lafi uzatmamak adina, bunu ifade etmek icin kisaca
“Aksam yemekte kuru fasulye ve pilav var” deriz. Tabii arada gicik bir arkadagimizla
su diyalogu da yagayabilirsiniz:

- Abi kofte de varmis, niye sOylemedin?

- Ben koéfte yok demedim ki.

Ya da su diyalogu diisiiniin:
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- Yarin bulugalim mi?
- Olur, aksam bize gelsene.
- Oglen bulugsak olmaz m1?

- Ben 6glen bulugmayalim demedim ki, sadece aksam bize gel dedim. Bu 6glen
bulugmamiza engel degil.

Aksam yemegi 6rnegine donecek olursak, matematiksel mantik ile giinliik dildeki
fark bir yandan da wvarlk meselesinden kaynaklaniyor. Giinliik hayatta gordiiglimiiz,
kokladigimiz, yedigimiz, i¢tigimiz geylerin varligini sorgulamiyoruz, onlar1 var olarak
kabul ediyoruz. Hatta varligi bu deneyimlerimiz {izerinden tanimliyoruz. Dolayisiyla
da var olan geyler {izerinden konusuyoruz. Eger sofrada {iciincii bir ¢esit yemek gor-
miiyorsak, sofrada o yemek var olmadigl i¢in gérmiiyoruz. Ve var olmayan seyler ¢ok
daha fazla oldugu i¢in, sadece var olanlardan bahsediyoruz. Boyle yaparak hem neyin
var oldugunu, hem de neyin var olmadigim ifade etmis oluyoruz.

Oysa matematiksel nesnelerin higbirini bes duyumuzla algilamadigimiz igin higbiri
yok. 5 sayis1 10’u boliiyor tabii, ama ortalikta ne 10 var ne de 5. Yani zaten var
olmayan seyler hakkinda konuguyoruz. Bu durumda hem var olan, hem var olmayan
seylerden tek bir climle ile bahsetmek s6z konusu degil. Bunun altinda yatan bir
sebep de matematik diinyasimin tamamina dair bir fikir sahibi olmamamiz. Genelde
aradigimiz soruya ¢oziim olabilecek bagka matematiksel nesneler de olur, ama biz
onlarin varligindan haberdar olmayabiliriz. Ortalikta o nesneleri gormememizin sebebi
var olmamalar1 degil, bizim bilgisizligimiz de olabilir. Ornegin “Ikinin karesi dorttiir”
diyen birisi, eger negatif sayilar1 heniiz 6grenmemigse karesi doért olan tek sayimin
iki oldugunu diisiiniiyor olabilir ama biz onun cilimlesini “Karesi dort olan bir say1
biliyorum, iki. Bagka var m1 yok mu bilmiyorum” olarak anlariz. —2 adinda bagka bir
¢Ozlim olabilecegi ihtimalini yok saymayiz.

Varlikla ilgili bu temel fark, giinliik dildeki mantikta ve matematiksel mantikta
nicelikleri de farkli kullanmamiza sebep olabiliyor. Bu ay beg kitap okumus birisi
hakkinda “Bu ay bir kitap okumug” dersek teknik olarak dogru olur ¢iinkii okudugu
bir kitap gosterebiliriz. Ve tabi “Bu ay iki/li¢/dort/bes kitap okumug” ciimleleri de
teknik olarak dogrudur. Ama biz genelde boyle bir ciimle kurarken bu ay tam olarak
kag tane kitap okudugunu séyleriz. Matematikte ise, bazen toplam sayiy1 bilmedigimiz
i¢in, bazen de toplam sayiyla ilgilenmedigimiz igin “30 sayisinin asal olmayan bir
boleni vardir” demek ¢ok yaygindir, gercekte 30'un daha fazla béleni olsa bile. Cilinkii
sadece bu 6zelliklere sahip bir sayimin var olup olmadig ile ilgileniyor olabiliriz. Benzer
bir gekilde “Yolculuk 30 dakika zamanimi aldi” diyen birisi teknik olarak “Yolculuk
10 dakika zamanimi aldi” dese de dogruyu soylerdi, ama biz yolculugun toplam 10
dakika siirdiigii izlenimine kapilirdik. Oysa matematikte bir sayiy1 bélen otuz sayi
varsa, o saylyl bolen on say1 da vardir, bir say1 da vardir ve bu ciimleleri kurarsak
yanlig bir izlenim uyandirmayiz. Matematikgiler tam olarak ne kast edildigini anlarlar:
Bu saymin en az su kadar boleni var, daha fazla da olabilir ama bu konuda bir sey
sOylenmemis.



“p ise ¢” seklindeki 6nermeler hakkinda da bir geyler daha sdylesek iyi olur, bu da
cok kafa karigikligina yol acan bir konu. Diyelim ki ¢ok prensipli birisiniz, ve hi¢ taviz
vermeyeceginiz prensiplerinizden birisi “Yagmur yagiyorsa semsiye tagimak”. Bu du-
rumda sizin diger bir prensibinizden bihaber olan ya da matematiksel mantik bilmeyen
yakinlariniz, sizin elinizde semsiye yoksa yagmur yagmamasi gerektigini diiglinebilir-
ler. Oysa sizin hi¢ bozmadiginiz diger bir prensibiniz “Yagmur yagmiyorsa semsiye
tagimak”tir. Yani siz her zaman semsiye tasiyan biri olabilirsiniz, ve bu durumda
“Yagmur yagiyorsa semsiye tagirim” diyerek dogru bir énerme ortaya koyarsiniz. Ama
bu climleniz giinliik hayatta “Ben yalnizca yagmur yagdiginda semsiye tagirim” olarak
algilanabilir.

Diger 6nemli bir konuysa yanhs bir énerme ile baslayip bir ¢ikarim yapmak. Oner-
meler mantiginda yanlig bir 6nerme ile baglayip dogru bir énermeye ulagirsak, bu igin
biitiiniinii dogru olarak goriiriiz. Ornegin “1 + 1 = 5 ise 2 x 2 = 4” Gnermesi man-
tikta dogru kabul edilir. Daha kafa karigtici bir 6rnek olan “1 +1 =51ise 1 +1 = 2"
énermesi de dogru kabul edilir. Onermeler mantig1 gérmemis birisi hakli olarak bu
iddialar karsisinda sagkinhiga diislip “Sagmalama liitfen, bir art1 bir bes degil ki bu
dediklerin dogru olsun” diyecektir. Hatta bir adim 6teye gidip “Eger béyle mantiksiz
konugacaksak, ben de 1+ 1 = 5 ise iki tarafa da bir ekleyip 2+ 1 = 6 oldugunu ortaya
atarim.” diyebilir ve bu iddias1 énermeler mantiginda dogrudur! Yanhg bir énermeden
yola ¢ikip yanlig bir 6nermeye varmak, dogru kabul edilen bir mantiksal ¢ikarim ku-
ralidir. Siz siz olun, ige yanhg bir 6nerme ile baglamayin. Cilinkii yanlg bir 6nermeden
yola gikarak her sonuca varabilirsiniz, iistelik hep dogru mantiksal adimlar atarak. Bu
konuda tnlii bir hikaye bu konuyu derste anlatan Bertrand Russell ve 6grencisi ile
ilgilidir:

Russel: Yanlis bir 6nermeden yola ¢ikarak her seyi kanitlayabilirsiniz.

Ogrenci: O zaman 1 = 0’dan yola cikarak bana Papa oldugunuzu kamtlayabilir
misiniz?

Russel: Tabi, once iki tarafa da bir eklersek 1 = 2 olur. Simdi sadece Papa ve
beni igeren bir kiime diigliniin. Bu kiimenin iki elemani var, ama 2 = 1 oldugu icin
aslinda kiimenin tek elemani var. Yani ben Papa’yim.

Kisacas1 matematiksel mantik ile giinliik hayattaki mantik biraz farkli galisiyor.
Eger 6nermeler mantigl konusunda kendinize ¢ok gilivenmiyorsaniz ya da bir hatir-
lama ihtiyaci hissediyorsaniz énce bu konunun anlatildigi bir kaynaga géz atmanizi
oneririz. Clinkii kurallarin1 bilmediginiz bir oyunu takip etmek ¢ok zordur. Agagidaki
kitaplarda onermeler mantig1 hakkinda gerekli temel bilgileri bulabilirsiniz:

e Ali Nesin - Onermeler Mantig
o Ahmet Cevik - Matematik Felsefesi ve Matematiksel Mantik |/ (pdf)

e Richard Hammack - Ispat Yéntemleri / (pdf)


https://www.nesinyayinevi.com/urun/onermeler-mantigi
https://www.nesinyayinevi.com/urun/matematik-felsefesi-ve-matematiksel-mantik
http://ahmetcevik.com/wp-content/uploads/2019/12/Ahmet-Cevik-Kitap-Nesin-Yayinevi.pdf
https://drive.google.com/open?id=1MDDviL-u0shL9myK1wNKJDbQRq9wvwe3
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